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Aufgabe 1

Zeigen Sie, dass jeder Körper nullteilerfrei ist.

Aufgabe 2

Sei i =
√
−1 ∈ C. Zeigen Sie:

Q(i) = {a + ib : a, b ∈ Q}.

Aufgabe 3

Sei K ein Körper. Zeigen Sie:

1. Ist I ein Ideal von K, so gilt I = (0) oder I = (1).

2. Ist ϕ : K → R ein Ringhomomorphismus in einen Ring R 6= {0} (Beachte: Wg.
ϕ(1) = 1 6= 0 ist dann ϕ nicht konstant), so ist ϕ injektiv.

3. Ist ϕ : K → E ein Ringhomomorphismus, E ein Körper, so ist im(ϕ) ein Teilkörper
von E.

Aufgabe 4

Sei K ein Körper der Charakteristik p < ∞. Zeigen Sie, dass der Frobenius-Endomorphismus

Φp : K → K, a 7→ ap

ein Ringhomomorphismus ist.

1


